
Preliminares del tema 2

Contenidos de los preliminares

Algunas primitivas
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2.1. Algunas primitivas

Tanto en este tema como en el siguiente es indispensable saber integrar correctamente. Para
ello, no viene de más volver a repasar las primitivas de las funciones elementales, aśı como las que
se han ido recordando en los preliminares de los temas anteriores. Es también importante tener
claro el método de integración por partes (preliminares del tema 5) y también la descomposición
en fracciones simples (preliminares del tema 5).

Ejercicios resueltos∫
tgx dx =

∫
senx

cosx
dx = −

∫ − senx

cosx
dx = − ln

(
cosx

)
+ C
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2x − 1

−x + 3
dx

2x − 1 −x + 3

+ −2x + 6 −2

5

y, aśı, como
D

d
= c +

r

d
se tiene

2x − 1

−x + 3
= −2 +

5

−x + 3
y, por lo tanto,

∫
2x − 1

−x + 3
dx =

∫ (
−2 +

5

−x + 3

)
dx = −2x − 5 ln

( − x + 3
)
+ C

∫
1

x4 − 1
dx

x4 − 1 =
(
x2 − 1

) (
x2 + 1

)
= (x + 1)(x − 1)

(
x2 + 1

)
y, aśı,
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1

x4 − 1
=

1

(x + 1)(x − 1) (x2 + 1)
=

A

x + 1
+

B

x − 1
+

Cx + D

x2 + 1

=
A(x − 1)

(
x2 + 1

)
+ B(x + 1)

(
x2 + 1

)
+ (Cx + D)(x − 1)(x + 1)

(x + 1)(x − 1) (x2 + 1)

=⇒ A(x − 1)
(
x2 + 1

)
+ B(x + 1)

(
x2 + 1

)
+ (Cx + D)(x − 1)(x + 1) = 1

=⇒

⎧⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎨
⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎩

Para x = 1 =⇒ 4B = 1 =⇒ B =
1

4

Para x = −1 =⇒ −4A = 1 =⇒ A = −1

4

Para x = 0 =⇒ −A + B − D = 1 =⇒ D = −A + B − 1 =⇒ D = −1

2

Para x = 2 =⇒ 5A + 15B + 6C + 3D = 1 =⇒ C =
1 − 5A − 15B − 3D

6
= 0

=⇒ 1

x4 − 1
=

1

(x + 1)(x − 1) (x2 + 1)
=

−1/4

x + 1
+

1/4

x − 1
+

−1/2

x2 + 1
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Por lo tanto,

∫
1

x4 − 1
dx =

∫ (−1/4

x + 1
+

1/4

x − 1
+

−1/2

x2 + 1

)
dx

= −1

4

∫
1

x + 1
dx +

1

4

∫
1

x − 1
dx − 1

2

∫
1

x2 + 1
dx

= −1

4
ln(x + 1) +

1

4
ln(x − 1) − 1

2
arctgx + C

= ln 4

√
x − 1

x + 1
− 1

2
arctgx + C

Ejercicios propuestos∫
2x + 3

x − 5
dx Solución: 2x + 13 ln(x − 5) + C

∫
3x − 5

−x + 3
dx Solución: −3x − 4 ln(−x + 3) + C

∫
2x − 1

3x + 5
dx Solución:

2

3
x − 13

9
ln(3x + 5) + C
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